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1. INTRODUGAO

O Maximo Divisor Comum (MDC) é apresentado nos Anos Finais do
Ensino Fundamental somente como uma técnica de calculo, sem aplicagdes em
problemas do cotidiano e em temas intrinsecos & propria Matematica. A
sensag&o, com o passar do tempo, é de que foi "deixado de lado", o que justifica

o titulo do projeto: “Cadé o MDC?".
Alguns autores consideram um tema insignificante a ser trabalhado.

Conforme Iracema More e Dulce Onaga: "Nao ha necessidade de dar énfase a
este assunto, pois sdo poucas as aplicagdes no cotidiano dos alunos” (MORE;
ONAGA, 2012, p. 49). Porém, diante da sensagdo da falta de utilidade deste
contetdo, as licenciandas, por meio de pesquisas em questdes de vestibular,

encontraram problemas que, foram resolvidos com agilidade utilizando o MDC,

recuperando assim seu conceito e sentido.
Segundo os Paradmetros Curriculares Nacionais do Ensino Medio, a

organizagao curricular deve: ‘[...] tratar os conteidos de ensino de modo
contextualizado, aproveitando sempre as relages entre conteudos e contexto
para dar significado ao aprendido [...]" (BRASIL, 2000, p. 75).

2. OBJETIVO

O objetivo do trabalho € resgatar o conceito do MDC sob a ética da

contextualizagao.
3. ATIVIDADES DESENVOLVIDAS

O publico alvo desse trabalho s@o alunos da 3% série do Ensino Médio,
pois o conceito de MDC pode auxilia-los na resolugao de algumas questdes de
vestibular ou do Exame Nacional do Ensino Médio (Enem).

A sequéncia didética foi desenvolvida de maneira que a aula seja atraente
e dindmica, a fim de que os alunos possam relembrar e utilizar o conceito do MDC
em uma abordagem contextualizada e diferenciada.

A apresentagéo do contetido foi feita por meio da resolugéo de questdes de

vestibulares, selecionadas pelas licenciadas.
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3.1 ELABORAGAO DA SEQUENCIA DIDATICA

O trabalho comporta dois momentos. No primeiro é entregue uma lista de
exercicios (APENDICE A). Inicialmente ndo é dito o tema a ser tratado e os

alunos resolvem as questdes sem a intervengdo das licenciadas. O objetivo &

verificar se os alunos irdo relembrar e utilizar o conceito do MDC na resolugao dos

problemas.

E importante destacar que a proposta da significado ao estudo do MDC,

revendo-o por meio de um enfoque que privilegia a aplicagao do tema em
problemas contextualizados. Por este motivo, as questdes fazem interface com

outros assuntos como volume (Figura 1a), area (Figura 1b), distancia (Figura 1c)

e distribuigao de objetos (Figura 1d).

Figura 1 — Questdes aplicadas

1) (Mackenzie 2012)

20
36 {
O nimero minimo de cubos de mesmo volume e

dimensdes inteiras, que preenchem completamente o
paralelepipedo retingulo da figura, é :

(a)

2)64 )90 c)48 d)125 ¢)100

2) (UFMG) Entre algumas familias de um bairro, foi distribuido
um total de 144 cademos, 192 lapis ¢ 216 borrachas. Essa
distribuicdo foi feita de modo que o maior mimero possivel de
familias fosse contemplado e todas recebessem © mesmo
nimero de cademos, o mesmo nimero de lipis ¢ o mesmo
nimero de borrachas, sem haver sobra de qualquer material.
Nesse caso, o mimero de cademos que cada familia ganhou fod
de:

a4 b)6 )8 499

(b)

3) (CMF - CE) Duas estradas se encontram formando um T ¢ tém
2940 metros ¢ 1680 metros, respectivamente, de extensdo. O
ponto de encontro divide a estrada menor em duas partes iguais.
Pretende-se colocar postes de alta tensdo ao longo das estradas, de
modo que exista um poste em cada extremidade do trecho
considerado ¢ um posie no encantro das duas estradas. Exige-se
que a distincia entre cada dois postes seja a mesma e a maior
possivel. A quantidade de postes a serem utilizados é:

210 13

Bl on

(c)

4) (Unicamp-SP) Uma sala retangular medindo 3 m por 425 m
deve ser ladrilhada com ladrilhos quadrados iguais. Supondo que
ndo haja espago entre ladrilhos vizinhos, pergunta-se:

a) Qual deve ser a dimensio méxima, em centimetros, de cada um

desses ladrilhos para que a sala possa ser ladnlhada sem cortw
nenhum ladrilho?

b) Quantos desses mesmos ladnilhos sdo necessérios?

(d)

Fonte: Vestibulares de Instituigdes renomadas,
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No segundo momento as questoes sio comentadas com base numa
andlise feita previamente em relagdo as respostas dos alunos. Pretende-se
mostrar os erros e acertos cometidos bem como discutir que o conceito de MDC
pode ser uma ferramenta pratica na resolugéo de exercicios.

Ap6s a corregdo das questdes aplica-se uma segunda lista de exercicios
(APENDICE B) com questdes similares & primeira. O objetivo € verificar sé 0S
alunos, mediante as observagées feitas anteriormente, conseguem resolver

corretamente os problemas apresentados.

3.2 RELATO DA APLICAGAO DA SEQUENCIA DIDATICA NA TURMA DO 19
PERIODO

Nao foi possivel aplicar a sequéncia didatica na turma do LEAMAT I, pois
a proposta do trabalho ja era conhecida desses alunos. Desta forma, a mesma foi
testada no 1°. periodo da Licenciatura em Matematica.

A aplicagao ocorreu no dia 8 de setembro de 2014 com a participagdo de
20 alunos que utilizaram 1h/a para resolver as questdes.

No momento da aplicagdo, foram feitos alguns comentarios sobre as
questdes pelos alunos presentes. Mesmo afirmando que os problemas tinham
relagdes com divisores, ndo conseguiram identificar qual era o tema abordado,
demostrando dificuldade na resolugio dos problemas e aparentando insatisfagao
com seus desempenhos.

Na andlise das respostas constatou-se que muitos alunos solucionaram as
questdes sem reconhecer o tema, resolvendo-as por tentativa. Apenas dez
utilizaram o MDC e desses, dois registraram na folha que resolveram por MMC.

Na primeira questdo ocorreram 15 acertos e 5 erros. Alguns resolveram por
tentativa utilizando o conceito de volume e outros recorreram ao MDC. Além
disso, ocorreram alguns erros de grafia como “volume do retangulo” (Figura 2a) e
“MMC" ao invés de MDC (Figura 2b).
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Figura 2- Resposta de dois licenciados do 1°. periodo da primeira questéo da

primeira lista de exercicios

p—

V(M ackenme 212

1) Mackenzic 2012)

0 almem mincw de whor de mesmo Vo ume o v sdes hesinak que prvades =
comple amante ¢ paralelep oo rekngule da gt € )

.)c-x',\m ik 418 o100

(a e

0 mimero minimo de eubog de bt
IO"T'H”M"CﬂlmHepbc‘h retiagul da fgur, ¢ a8, que procchem

26l XN 48 4125 €100

?

mesm volume ¢ dige

Fonte: Protocolo de pesquisa.

Na segunda questdo, o numero de acertos foi 19 e um aluno nao resolveu a

questao. Todos resolveram pelo MDC (Figura 3).

Figura 3 - Resolugao da segunda questao de um aluno do 1°periodo da primeira

lista de exercicios

cadernos, 192 lipis ¢ 216 borrachas. Essa distribui

)4 6 o8 &9 suile

24 2y

444 -192-21F

2 -9 - 108 (&),
36 . 48 - 94 /
Afe 24 -2 |V
9.42 -23 [2

9.6-27" [#
9.3-23

3.1.9
.42 3

2) (UFMG) Entre algumas familias dt\um bairro, foi distribuido um total de 14

' / { cdo foi feitadenmdqucot_n_ainr
JDimero possivel de famflias fosse contemplado e todas recebessem o mesmo pimero de

<cadernos, o mesmo mimero de Lipjs e o mesmo nimero de bo
de qualquer material. Nesse caso, o niimero de cademos que cada familia ganhou foi:

492 (& .muz
A 3, % &€ % 3

Qididy3 =4 ""‘

2416 <194

sem haver sobra

Fonte: Protocolo de pesquisa

Na terceira questdo ocorreram 5 acertos e 11 erros. Quatro alunos nao
responderam nada, pois ndo conseguiram compreender o enunciado (Figura 4a).
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Notou-se que a maior dificuldade nessa questao

estrada (Figura 4b). Alguns desenharam varios tipos para peder compree

problema

Figura 4; Resposta de dois licenciados do 1°

entender como era a
nder O

foi de

. periodo da terceira questdo da

primeira lista de exercicios

3) (CMF = CE) Duss estradas
metros, respectivamente, de extensdo. O po
duas partes iguais. Pretende-se colocar post
modo que exists um poste em cada extremidade do
encontro das duas estradas. Exige-se que a distincia entre

trecho

)10 b)11 c)12 J13

se:mommrommdoumTelémzmmeléw
nto de encontro divide a cstrada menor em
es de alta tensdo a0 longo das estradas, de

cada dois postes sejs 8 mesma
umiorposivelAqumidndedeponulmuliliﬂdm (5

considerado ¢ um poste no

(a)

3) (CMF - CE) Duns ctrades ie encontram formand um T ¢ tém 2940 metros ¢ 1640
meeron, respectnameone, de cxiendn O ponto de eocorero Evide 8 estrads menet em
umg—mmmm«mnhmwum&
modo que eusta wm postc em cada eurematade do trocho comiderado ¢ um postc 20
envontro das duss estracias. Exrge-ae que o dotdacis eatre eada dom posics scit 8 moma
€ 1 makor powsivel, A quastidade de portes o serem unlizados & ‘

S
PYCROTT ){u an

PR

Fonte: Protocolo de pesquisa.

Na quarta questdo ocorreram 5 acertos,

12 erros. Trés alunos néo

souberam responder. Aqueles que acertaram, resolveram por MDC (Figura 5a).
Nas respostas erradas foi encontrado além do erro de interpretagéo da questéo
(Figura 5b), erros de calculos basicos para o nivel de escolaridade dos alunos que

estavam participando da atividade.
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Figura 5: Resposta de dois licenciados do 1°. periodo da quarta questéo da

primeira lista de exercicios

d
4) (Unscamp-SP) Uma sala retangular medindo 3 m por 4,25 m deve ser ladribuda com
bdnihes quadrados iguais. Supondo que ndo haja espago entre badrilhos vizinbons,
peTgunra-e: 3 I : '1'
4,25 )
a) Qual deve ser a dunensdo mixima, em contimetros, de cada um desses lidrilbos para
> que a sala possa ser ladnthada sem contar nenhum ladnitho? 430 300, I
o bl g 3 g ' o (5 G
= 3,252,258 1T e 8> cafr -
e & (LA
et “.’. o —
Ly ”/1
XS b) Quantos desses mesmos ladrilhos s30 necessirios? ol
) —— P
AFX »2_1,/_'%;'&\‘ Rt 8w, 5P iA L g
[/ 1 Fdilgy . ta
frme—— Y { zu D
'/ s AR
b

4) (Unicamp-SP) Um.:: sala retangular medindo 3 m por 4,25 m deve ser ladrilhada com
ladrilhos quadrados iguais. Supondo que nio haja espago entre ladrilhos vizinhos, Ve
pergunta-se: v

a) Qual deve ser a dimensdo maxima, em centimetros, de cada um desses ladrilhos para
que a sala possa ser ladrilhada sem cortar nenhum ladrilho?
s A

A - ' -‘ g
“0 fi= i ol (et
- ¢ 4
[—— A A\ 1Y ]

by {119
\s of L0 | STt A |

b) Quantos desses mesmos ladrilhos sio necessirios? XA i

18 ] e ).1 ‘ r villve .
L 'l /N 3 ‘ A'v § £ S LU .}J /-,‘f?VCJ l_]l',_l £

Fonte: Protocolo de pesquisa.

Todas essas observagoes foram apresentadas em slides a turma do 3°.
periodo. A aplicagdo da segunda folha de exercicios ndo ocorreu, pois essa ideia

surgiu posteriormente por sugestao dos alunos do LEAMAT.

3.3 RELATO DA APLICAGAO DA SEQUENCIA DIDATICA NA TURMA DO
LEAMAT Ii

No dia 16 de setembro foram entregues a turma do LEAMAT |l as listas
com os exercicios aplicados no 1° periodo a fim de avaliar os enunciados das
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Questdes, o grau de dificuldade das mesmas, o tempo necessario para a
résolugdo, bem como outros fatores que pudessem influenciar na aplicagao da
atividade

Em seguida foi realizado uma mostra sobre os resultados obtidos na turma
do primeiro periodo, por meio de slides. Foi destacada em cada questéo a forma
Queé os alunos utilizaram para solucionar o problema, em geral, 0 método da
tentativa e até mesmo o MDC. Erros de grafia e dificuldades percebidas também
foram comentadas.

Durante a aplicagdo da sequéncia didética os licenciandos sugeriram:
- acrescentar mais um item na primeira questdo com dimensdes maiores para o
paralelepipedo a fim de constatar se os alunos continuariam a resolver por
tentativa;
- incluir a figura da estrada na terceira questdo para melhor compreenséo do
enunciado;
- incluir uma segunda lista de exercicios a fim de verificar se os alunos, mediante
as observagdes feitas durante a corre¢do da primeira lista, conseguiriam resolver

corretamente os problemas apresentados.

3.4 RELATO DA APLICAGAO DA SEQUENCIA DIDATICA NA TURMA
REGULAR

No dia 16 de fevereiro as licenciandas aplicaram o trabalho na turma da 32.
série do Ensino Médio de uma Instituicdo Federal de Educagéo estando presentes
6 alunos. No primeiro momento foi entregue a lista de exercicios para que os
alunos a resolvessem sem a interferéncia das licenciandas.

Apbs a aplicagao, as licenciandas analisaram cada resolugdo. Ressalta-se
que nao foram observadas so6 as respostas, mas sim todo o raciocinio.

Na primeira questéo, trés ‘chutaram” (figura 6a) e os outros trés alunos
“rabiscaram” e n4o conseguiram chegar ao resultado final (figura 6b).
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Figura 6: Resposta de dois alunos do Ensino Médio da primeira questao da

primeira lista de exercicios

B A B i PR L

Fonte: Protocolo de pesquisa

Na segunda questdo, um dos alunos resolveu por MDC, porém escreveu
na folha MMC (Figura 7). Os outros cinco ndo conseguiram chegar ao resultado

final.
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Figura 7: Resposta de um dos alunos do Ensino Médio da segunda questao da

primeira lista de exercicios

s sem—

) (UFMG) Entre algumas famflias de um bairro, fo distribuido um total de m:iz |
cadernos, 192 lépis e 216 borrachas. Essa distribui¢3o foi feita e modo que 0 v,
niimero possivel de famlias fosse contemplado e todas recebessem 0 mumwmm
cadernos, o mesmo nimero de lépis ¢ 0 mesmo ntimero de borrachas, sem

i foi:
1de qualquer material. Nesse caso, o niimero de cadernos que cada familia Eml}‘:? i

Mm"”l(‘ et St
a4 ¥6 A8 9 (unjfou- ¢ o

Fonte: Protocolo de pesquisa

Um dos alunos percebeu que 0 resultado seria o divisor comum, porem nao

obteve éxito na resposta (figura 8).

Figura 8: Resposta de um dos alunos do Ensino Médio da terceira questao da

primeira lista de exercicios

 3) (CMF - CE) Duas estradas se encontram
formando um T. O ponto de encortro divide a
estrada menor em duas partes iguais, Ao longo das
estradas hd também dois canteiros que sc
encontram formando um T e tém 2940 metros e
1680 metros, respectivamente, de extenslo.

| Pretende-se colocar postes de alta tensdo em toda a

| extensdo do canteiro, de modo que exista um poste
em cada extremidade do trecho considerado ¢ um
poste no encontro dos dois cantciros, Exige-sc que
a disténcia entre cada dois postes seja a mesmac
maior possivel. A quantidade de postes a screm utilizados é:

i \Am Bl 12 913
B isb v

-

Fonte: Protocolo de pesquisa.
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Na Ultima questao observou-se que 08 alunos nao conseguiram interpretar

a questao (figura 9) e por isso ndo conseguiram resolver.

Figura 9: Resposta de um dos alunos do Ensino Médio da quarta questao da

primeira lista de exercicios

ladrilhos quadrados iguais. Supondo que nio
pergunta-se:

a) Qual deve ser a dimenslo méxima, .
que a sala possa ser ladrilhada sem cortar nenhum ladrilho?

3w = dpen e b %j“-.,Jrc.;/-‘,
{1 3 e -4+ Hog
4'%‘“[ - 4-%00"1' p—bb,lb‘:")t '”‘D"v’ i"’/ I""“‘"‘ 7 v

L] [ i ?
!D.’]w.ftow.h* 6- ’,I[ “?,.‘U 'f?l,u,o[lfb‘.
b) Quantos desses MesmOs ladrilhos sdo necessdrios?
; :

Q. 2.13%. 500 i

05 qap J.-r:tlrzjf Qlu,j,,%ab

4) (Unicamp-SP) Uma sala retangular medindo 3 m por 4,25 m ! da
haja espago entre ladrilhos vizinhos,

{ A7 O W
Ay o, 736 8150m

deve ser ladrilhada com

em centimetros, de cada um desses ladrilhos para

b
415 i
- ———

/ ]
- 19 %5

Fonte: Protocolo de pesquisa.

No dia 18 de fevereiro compareceram a aula oito alunos, dentre os quais

cinco estavam presentes no primeiro encontro- Primeiramente, foi entregue aos

alunos a mesma lista do dia 16 de fevereiro para que eles pudessem acompanhar
a corre¢éo de cada uma das questdes (Figura 6). Ao corrigir a primeira questao,
as licenciandas queriam que os alunos chegassem a conclusdo que o tema

abordado era sobre divisor comum.

Quando eles chegaram a essa conclus&o, ficaram espantados, pois eles

nem lembravam mais que existia o MDC.
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o da primeira lista de

Figura 10 - Licencianda corrigindo a primeira questa
exercicio

Fonte: Protocolo de pesquisa.

Ressalta-se que os alunos estavam desmotivados, pois ja haviam feito
provas de vestibulares e nio obtiveram bons resultados. A professora de
Matematica da turma destacou que o trabalho teria um rendimento mais
satisfatorio em relagao as respostas, com os alunos que nao estavam presentes €
que ja haviam passado nas provas de vestibulares.

Porém entre os alunos presentes, um se destacou participando
intensamente e apresentando suas duvidas e sugestoes.

No segundo momento foram apontadas todas as resolugdes dos alunos por
meio da apresentagéo de slides (Figura 11). Nessa apresentacao foi mostrado os
erros de grafia, calculo e interpretagéo das questdes e ainda destacamos
oralmente a falta de informagéo contida na resolugéo das questdes, destacando

sua importancia na realizagao de provas futuras.

Figura 11 — Licencianda comentando as resolugdes dos alunos

Fonte: Protocolo de pesquisa.
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Ressalta-se que durante a apresentagdo do slide a turma participou

ativamente, pois tentavam justificar suas resolugdes.

Apos algumas reflexdes, 0s alunos relacionaram as questoe
licagbes como as

s com o tema

MDC e conseguiram entender que esse conteildo apresenta ap

apresentadas nos exercicios propostos.
Logo apds foi aplicada a segunda lista de exercicios composta por duas

ignificativa
questdes. Depois da andlise das respostas observou-se uma melhora significativ

na grafia, na organizagao das resolugoes € nas respostas das questdes.

Figura 7- Aluno resolvendo a segunda lista de exercicios

—

Fonte: Protocolo de pesquisa.

4. CONSIDERAGOES FINAIS

Este trabalho representou para as licenciadas o resgate de um conceito
que estava esquecido e que em muitos livros didaticos & abordado sem
aplicagdes. Assim o objetivo de rever e resgatar esse contelido pela ética da
contextualizagao foi alcangado.

Apesar de se perceber que dois tempos de aula é pouco para o
amadurecimento e postura auténoma do aluno em relagao a sequéncia didatica
proposta pode-se apresentar o tema de forma atraente, pela via da
contextualizagéo. Dificuldades como a compreensdo dos enunciados das
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questoes precisam de um trabalho a médio ou longo prazo para serem vencidas,

nao sendo exclusivas desse tipo de contetdo
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APENDICE A: Primeira Lista de Exercicios aplicada na turma

regular
[« eOVEAND PRORIRAL
EDERAL OE I .
=“ EDUCAGAO, CIENCIA B TECNOLOGIA Educagho Profisslonal M-ir:mérk_ada . : |
. - 'T.“WM'I" ) I pATRIA IDUCADORA

Licenciatura em Matematica ~Laboratérlo de Ensino e Aprendizagem em Matematica (LEAMAT)
Licenciandas: Beatriz Ignacio Almeida, Flavia Abreu, Isadora Santos e Rafaela Barcelos

Nome: Data:__/__/___
EXERCICIOS
1) (Mackenzie 2012)
8 e
————— 20
% !

1.1) O numero minimo de cubos de mesmo volume e dimensées inteiras, que
preenchem completamente o paralelepipedo retangulo da figura, é:

a)64 b)90 c)48 d)125 e) 100

1.2) Considere um novo paralelepipedo retdngulo de arestas 96, 432 e 240. Qual
0 niimero minimo de cubos de mesmo volume e dimensdes inteiras, que o
preenchem completamente

2) (UFMG) Entre algumas familias de um bairro, foi distribuido um total de 144
cadernos, 192 lapis e 216 borrachas. Essa distribuigao foi feita de modo que o
maior nimero possivel de familias fosse contemplado e todas recebessem o
mesmo numero de cadernos, 0 mesmo nimero de lapis e 0 mesmo numero de
borrachas, sem haver sobra de qualquer material. Nesse caso, o nimero de
cadernos que cada familia ganhou foi de :

a)4 b)6 c)8 d)9

3) (CMF - CE) Duas estradas se encontram
formando um T e tém 2940 metros e 1680 metros,
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réspectivamente, de extensio. O ponto de encontro divide a estrada menor em
duas partes iguais. Pretende-se colocar postes de alta tensdo ao longo das
estradas, de modo que exista um poste em cada extremidade do trecho
considerado e um poste no encontro das duas estradas. Exige-se que a distancia

entre cada dois postes seja a mesma e a maior possivel. A quantidade de postes
a serem utilizados é:

a)10 b) 11 c)12 d)13

4) (Unicamp-SP) Uma sala retangular medindo 3 m por 4,25 m deve ser ladrilhada

com ladrilhos quadrados iguais. Supondo que nao haja espago entre ladrilhos
vizinhos, pergunta-se:

a) Qual deve ser a dimensao maxima, em centimetros, de cada um desses
ladrilhos para que a sala possa ser ladrilhada sem cortar nenhum ladrilho?

b) Quantos desses mesmos ladrilhos sdo necessarios?
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EXERCICIOS

1) (Ufg 2012) Pretende-se decorar uma parede retangular com quadrados pretos
e brancos, formando um padrao quadriculado semelhante ao de um tabuleiro de
xadrez e preenchendo toda a parede de maneira exata (sem sobrar espagos ou
cortar quadrados). A figura a seguir ilustra uma parte desse padrao quadriculado.

|

Considerando-se que a parede mede por o ndmero minimo de quadrados que se

pode colocar na parede é:
a)40 b)55 ¢)70 d)95 e)110

2) (UFPE) Uma escola devera distribuir um total de 1260 bolas de gude amarelas
e 9072 bolas de gude verdes entre alguns de seus alunos. Cada aluno
contemplado recebera o mesmo numero de bolas amarelas e 0 mesmo nimero
de bolas verdes. Se a escola possui 300 alunos e o maior nimero possivel de
alunos da escola devera ser contemplado, qual o total de bolas que cada aluno

contemplado recebera?

a) 38 b) 39 )40 d)41 e)42
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