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1. INTRODUGAO

Escolhemos este tema, pois ao estudarmos semelhanca de triangulos na
disciplina de Geometria ll, identificamos algumas dificuldades trazidas desde o Ensino
Fundamental.

Os Parametros Curriculares Nacionais (PCN) indicam como um dos objetivos do

ensino fundamental que os alunos sejam capazes de:

questionar a realidade formulando-se problemas e tratando de resolvé-
los, utilizando para isso o pensamento légico, a criatividade, a intui¢ao, a
capacidade de andlise critica, selecionando procedimentos e verificando
sua adequagao. (PCN - Ensino fundamental, p. 8)

Este projeto teve por objetivos: conduzir os alunos a identificar figuras
semelhantes, fazé-los compreender e utilizar as propriedades referentes ao tema
(proporcionalidade e angulos) e utilizar o conhecimento de semelhanca na resolugao de
problemas do cotidiano. Trabalhamos com o conceito de Semelhanga de Tridngulos
utilizando a observagdo através de material concreto. Além disso, abordamos registros
historicos do conteudo e sua utilizagdo no cotidiano, o que diferenciou o nosso trabalho.

O projeto foi aplicado a alunos do 92 ano do Ensino Fundamental de uma escola
publica municipal. O seu desenvolvimento aconteceu em sala de aula sob observagao

da orientadora do projeto juntamente com a professora da turma.
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2. DESENVOLVIMENTO
2.1. PREPARACAO DO PROJETO

Este projeto teve inicio no segundo periodo do curso de Licenciatura em
Matematica, no qual escolhemos o tema e iniciamos seu desenvolvimento através de
pesquisas em livros e internet.

No terceiro periodo realizamos o teste exploratdrio, com a nossa turma tendo
como objetivo identificar possiveis erros em nossa apresentagao.

Percebemos que as figuras utilizadas nas atividades do projeto deveriam ser
preparadas em cartolinas coloridas antecipadamente, pois estas nao ficam visiveis se
desenhadas no quadro.

As demonstragbes ficaram muito longas e cansativas, pois nao houve
participacéo dos alunos. Diante disso optamos por elaborar uma nova atividade no pré-
requisito sobre angulos correspondentes tendo por intuito buscar essa participacao.

Na parte histérica falamos mais da vida de Tales e nas atividades de aplicagao
constatamos que os exercicios trabalhavam os tridngulos praticamente numa mesma
posicdo sem qualquer dificuldade quanto & percepgéo da semelhanca. Reformulamo-

los explorando outras posigoes.

2.2. ETAPAS DO PROJETO

O referido projeto foi apresentado a uma turma de 9° ano de Ensino Fundamental
da Escola Municipal em novembro de 2007.

Iniciamos a aula com 20 minutos de atraso, devido a falta de organizagao da
escola.

Primeiramente, foi entregue aos alunos a apostila’ na qual continha todo o

conteldo apresentado em aula.

! Apostila do aluno (Anexo1).
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2.2.1 Pré-requisitos

Resolvemos juntamente com os alunos este item da apostila que teve o intuito de
recordar Teorema de Tales e dngulos correspondentes. Nesta etapa, os alunos tiveram
dificuldade de relembrar o assunto em questio, porém apés a resolugio do primeiro

item essas dificuldades se amenizaram.

Foto1: Resolugdo dos Prétequritos

Dando continuidade a aula, conversamos com a turma sobre o conceito de

semelhanga, com base na definigdo de semelhanga segundo Bueno, 2000.

2.2.2 Atividades com figuras

Dividimos a turma em trios para a resolugdo desta atividade, na qual eles
receberam 6 tridngulos para dividirem em pares de tridngulos semelhantes, com base

numa visao intuitiva de semelhanga.
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Foto 2: Alunos separando os tridngulos ém pares de tridngulos semelhantes

Logo apos, ouvimos a opinido dos alunos e conferimos com eles a separagao
dos tridangulos. Depois disso, abordamos a definigdo de lado homélogos para melhor

entendimento da definicdo e das demonstragées.

Chegamos a definicdo de semelhanga de tridngulos a partir das respostas dadas

pelos alunos, tendo como base o manuseio dos tridngulos.

2.2.3 Demonstragoes

Demonstramos o Teorema Fundamental da Semelhanga de Triangulos de duas
maneiras: primeiro utilizando os angulos congruentes, depois utilizando os lados
homologos proporcionais. Percebemos que a primeira maneira foi de maior

compreenséo por parte dos alunos (Foto: 4). Ao término desta, foi demonstrado o caso
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de semelhanga Angulo-Angulo no qual houve a participagao de poucos alunos (Foto: 5).

2.2.4 Parte Historica

Esta etapa do projeto teve por objetivo despertar a curiosidade dos alunos e, lhes
proporcionar um maior dominio do conteudo em questao.

Essa curiosidade foi notada, pois ao abordamos a parte histérica notamos que os
alunos permaneceram atentos ao longo da apresentagao.

Foto 6: Apresentagéo da Parte Histérica
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2.2.5 Atividades de Aplicacao

Devido ao atraso no inicio da aula as atividades de aplicagao foram parcialmente

resolvidas. Nesta etapa, distribuimos exercicios diferentes para os trios. Houve um

pouco mais de dificuldade na resolugéo da terceira questao.

Foto 9: Resolugéo da 3* questio Foto 10: Resolugdo da 4* questao
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3. CONSIDERAGOES FINAIS

Neste projeto foi proposto uma aula com fundamentag&o tedrica e exemplos que
foram resolvidos juntamente com a turma.

E certo que os alunos preferem aulas que fogem ao padrdo normal, por isso,
apostamos na utilizagdo de material concreto, colorido e diversificado e na abordagem
histérica como atrativo desse encontro.

Concluimos que a turma se mostrou pouco participativa, e com pouco dominio
da matéria. Porém, ao final, notamos que houve uma apreensdo do conteudo,
verificada na resolugéo das atividades em grupo e por meio das sugestdes dadas.

Pela apostila que recebemos com as respostas, percebemos que os alunos néo
registraram corretamente o que foi discutido ao longo da aula.

Constatamos que o pequeno numero de alunos foi um ponto positivo e que a
utilizagdo do material concreto, possibilitou 0 melhor entendimento dos contetidos.
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ANEXO 1: APOSTILA DO ALUNO
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SEMELHANGA DE TRIANGULOS

1. Exercicios

1.1) Determine o valor de x nos itens abaixo sabendo que as retas r, s, t e u séo
paralelas.

a)
L\
21/ \\'6 t
il \ %
\
b)

Digitalizado com CamScanner




16

1.2) No triangulo ABC, AB//DE . Determine o valor de EC, sabendo que AC =
24.

15 D 3

1.3) Observe 0 AABC abaixo.Sabendo que DE//BC, determine o valor de
a,fed.

2. Atividade com figuras.

Semelhanca, s. f. Parecenca; analogia; imitagdo; similitude; aparéncia,
aspecto parecido. (BUENO, 2000).

2.1) Contando com uma viséo intuitiva de semelhanca, separe os tridngulos que
vocés receberam em pares de triangulos semelhantes.
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2.2) Quantos pares de triangulos sdo semelhantes?

2.3) Tomando como base a atividade realizada, comente sobre o que vocés
observaram quanto aos angulos desses triangulos.

Lados Homélogos: Em dois tridngulos, lados que se opdem a angulos
congruentes sdo determinados homélogos ou correspondentes.

2.4) Tomando como base a atividade realizada, comente sobre 0 que VOCEs
observaram quanto aos lados homdlogos desses tridngulos.

Dois triangulos sdo semelhantes quando tém:
e Os angulos respectivamente congruentes, ou
¢ Os lados correspondentes ou homdlogos proporcionais.

3. Teorema Fundamental

Toda reta paralela a um lado do tridngulo - e que encontra os outros dois
lados em pontos distintos — determina com esses lados um tridangulo semelhante

ao primeiro
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4. Caso de semelhanga Angulo-Angulo (A.A.).

Se dois triangulos possuem dois angulos ordenadamente congruentes, entao eles
sao semelhantes.

5. Parte Histérica

O filésofo grego Tales, nascido na cidade de Mileto, conseguiu medir a
altura da piramide de Quéops. Partindo do principio de que existe uma razao entre
a altura de um objeto e o comprimento da sombra que esse objeto projeta no
chéo, e que essa razdo é a mesma para diferentes objetos no mesmo instante,
Tales pdde calcular a altura da piramide. Usou apenas um bastao e as medidas
das sombras da pirdmide e do bastdo, num mesmo instante.

Tales imaginou os tridngulos VHB e ABC, que sao semelhantes, por terem
dois angulos respectivamente congruentes. Como Tales sabia que os lados
desses tridngulos eram proporcionais, pdde determinar a altura VH da piramide

) . VH HB
através da propor¢do —=—-.
AB BC

Esse fato levou Tales a ser muito prestigiado pelo faraé Amasis, que

governava o Egito nessa época.
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6. Atividades de Aplicacao

1- Diga se os pares de tridngulos sdo ou ndo semelhantes.

a)
A
D
30
c
B
F
E L
b)
c
F
w =
A ® e B
70" 25°
D~ T E
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3- (PUCCamp-SP) Os triangulos ABC e AED, representados na figura a seguir,
sdo semelhantes, sendo o angulo ADE congruente ao angulo ACB. Se BC= 16
cm, AC= 20 cm, AD= 10 cm e AE= 10,4 cm, calcular o perimetro do quadrilatero
BCED, em centimetros, é:

a) 32,6
b) 36,4
c) 40,8
d) 42,6
e) 44,4

4- (GIOVANNI, et al., 2002) Para determinar a largura de um lago, foi utilizado o
esquema representado pela figura abaixo. Considere CD//AB. Qual é a largura do
lago?

Referéncias Bibliograficas
BUENO, Silveira. Minidicindrio da Lingua Portuguesa. Sao Paulo: FTD, 2000

GIOVANNI, José Ruy. Matematica pensar e descobrir: novo. Sdo Paulo: FTD,
2000.

GIOVANNI, José Ruy; CASTRUCCI, Benedito; GIOVANNI JR, Joseé Ruy. A
Conquista da matemética: a mais nova. Sao Paulo: FTD, 2002
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SEMELHANGCA DE TRIANGULOS
1. Exercicios

1.1) Determine o valor de x nos itens abaixo sabendo que as retasr, s, t e u séo
paralelas.

a)
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/ [ ] ¥
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2/ \ 6 ¢t
7
3 | \, 9 :
b) =
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-/, \ . -
\
X :I \.‘ 5
/ \ t X560
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Jr

y
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2) No tridngulo ABC, AB//DE . Determine o valor de EC, sabendo que AC =
24.

1.3) Observe 0 AABC abaixo.Sabendo que DE/BC, determine o valor de
a,feé.

2. Atividade com figuras.

Semelhanca, s. f. Parecenca; analogia; imilagdo; similitude; aparéncia,
aspecto parecido. (BUENO, 2000).

2.1) Contando com uma vis&o intuitiva de semelhanga, separe os tridgngulos que
vocés receberam em pares de tridngulos semelhantes.
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2.2) Quantos pares de triangulos séo semelhantes?

2.3) Tomando como base a atividade realizada, comente sobre o que vocés
observaram quanto aos angulos desses lridngulos.
r‘f)" (ONaQyi/cy ""r
/

Lados Homélogos: Em dois tridngulos, lados que se opdem a angulos
congruentes sdo delerminados homélogos ou correspondentes.

2.4) Tomando como base a atividade realizada, comente sobre o que vnCAas
observaram quanto aos lados homdlogos desses tridngulos.

‘h‘uU 1Y r¥

Definigao:
Dois triangulos sdo semelhantes quando tém:
» Os angulos respectivamente congruentes, ou
¢ Os lados correspondentes ou homélogos proporcionais.

3. Teorema Fundamental

Toda reta paralela a um lado do tridngulo - e que encontra 0S outros dois
lados em pontos distintos — determina com esses lados um tridngulo semelhante

ao primeiro

L e
S Awer ks conarventes: A‘Q’ ﬁ’ (wl
{ ’)\ﬁtﬁleﬁ C/”'I'kn‘”‘  Be o
D: @ e lvindo (1P 277
€:o )

Alcomum . ( O

5 “\ o reone Jo ] Q TAG’ 3

d logos OVGICA;J& s Ccf' ,b{ e "gé

AD - e entee:

Aé A Mggzvﬁ AH
D@%G/O\

Digitalizado com CamScanner



26

4. Caso de semelhanga Angulo-Angulo (A.A.).

S_e dois tridngulos possuem dois angulos ordenadamente congruentes, entdo eles
sdo semelhantes.

L =
E E
B | |
. ~ N A < ~} Ur <
A O oedyg Mo N Ad ‘
Y ) : .
Q:c  be VIN2

5. Parte Histérica

O filésofo grego Tales, nascido na cidade de Mileto, conseguiu medir a
altura da piramide de Quéops. Partindo do principio de que existe uma razao entre
a altura de um obijeto e o comprimento da sombra que esse objeto projeta no
chao, e que essa razao € a mesma para diferentes objetos no mesmo instante,
Tales pdde calcular a altura da piramide. Usou apenas um bastao e as medidas
das sombras da pirdmide e do bastdo, num mesmo instante.

Tales imaginou os tridngulos VHB e ABC, que sdo semelhantes, por terem

dois &ngulos respectivamente congruentes. Como Tales sabia que 0S ‘lao.'os
desses triangulos eram proporcionais, pode determinar a altura VH da piramide
. VH HB
através da propor¢do —=—.
AB BC
Esse fato levou Tales a ser muito prestigiado pelo fara6 Amasis, que

govemava o Egito nessa época.
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SEMELHANCA DE TRIANGULOS
1. Exercicios

1.1) Determine o valor de x nos itens abaixo sabendo que as retasr, s, t e u sao
paralelas.

a)
{ \
/ a7 6
1/ X s .
2 /h \\ 6 ¢ Ix-tb
s | s, &
b) .
,,""(‘\ i '2 ) 6
12 / ~\ 6 5 —2" -5
x / "\5 { //’A’ =60
; . [% = 40
i \
c) r
i\\\ 10/ N Q% - 5
N X —_— = —
} 10 X
7,\\ ’/ %
/ ~~ J/)- ) l
4 \ - ", N
» ’/\\.‘/ '\:,",'
/ \ _;..’-
v [25
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1.2) No tridngulo ABC, AB//DE . Determine o valor de EC, sabendo que AC =

24.
A

19 _ 24
2 5 x
¥
A18x - 't
18
o
B o —
15 8 3

1.3) Observe o AABC abaixo.Sabendo que DE//BC, determine o valor de

a,fed. \J ;
/} @ 2 5,2 G’L Y
A .
> B+ 52126100
D) 0 e - 1088

2. Atividade com figuras.
Semelhanga, s. f. Parecenga; analogia; imitagéo; similitude; aparéncia,

aspecto parecido. (BUENO, 2000).

2.1) Contando com uma viséo intuitiva de semelhanca, separe os tridngulos que

vocés receberam em pares de tridngulos semelhantes.
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2.2) Quantos pares de triangulos sao semelhantes? _ ;) I

2.3) Tomando como base a atividade realizada, comente sobre o que vocés
observaram quanto aog angulos desses tridngulos.,
o COmmue gy

Lados Homologos: Em dois tridngulos, lados que se opdem a 4angulos
congruentes sao determinados homélogos ou correspondentes.

2.4) Tomando como base a atlvidade realizada, comente sobre o que vocés
observaram quanto aos lados homdlogos desses tridngulos.

_hab nﬁl’ul"l-—v N

\

Definigao:
Dois tridngulos sao semelhantes quando tém:
» Os angulos respectivamente congruentes, ou
* Os lados correspondentes ou homdlogos proporcionals.

3. feorema Fundamental

Toda reta paralela a um lado do tridngulo - e que encontra 0s outros dois
lados em pontos distintos — determina com esses lados um tridngulo semelhante
ao primeiro

) o
o . o1 1 Ao N i -

SR e PRI ) /dﬁ?tc’f.‘/") Ho vl /brc'f-ef’f»* el
\a -“‘Cl'c‘«‘ \.{‘wl‘{)tu,\;:rr" i ) \

i ¢ AP AL )
B | —==~ - — AL .
=3 | B o i =

. / AC

- ! o = 3 (I
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4. Caso de semelhan¢a Angulo-Angulo (A.A.).

Se dois tridngulos possuem dois &ngulos ordenadamente congrucnlcé. enldo sles
sao semelhantes.

5. Parte Histérica

O filésofo grego Tales, nascido na cidade de Mileto, conseguiu medir a
altura da piramide de Quéops. Partindo do principio de que existe uma razéo entre
a altura de um objeto e o comprimento da sombra que esse objeto projeta no
chao, e que essa razao é a mesma para diferentes objetos no mesmo instante,
Tales pode calcular a altura da pirdmide. Usou apenas um bastdo e as medidas
das sombras da pirdmide e do bastio, num mesmo instante.

Tales imaginou os tridngulos VHB e ABC, que sdo semelhantes, por terem
dois angulos respectivamente congruentes. Como Tales sabia que 0s _Iag'cs
desses tridngulos eram proporcionais, pode determinar a altura VH da piramide
através da proporgao Lei SR8

AB BC’

Esse fato levou Tales a ser muito prestigiado pelo faraé Amasis, que
governava o Egito nessa época.

~
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6. Atividades de Aplicagao

1- Diga se os pares de tridngulos s&o ou nao semelhantes.

a)

gV:ca

L
\

N o ;;q;nlq"noﬂﬂ,‘

b)

T AN
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d)

2- Vamos encontrar a Iargura/ do rio?

7
o

,\.7/\,._.‘.-.—_.‘»,-_»,. .-.X-.-..

~—~—RIO~

ettt eyt e ot

e 3B QO
] R D) /

48m -

S

|
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3- (PUCCamp-SP) Os triangulos ABC e AED, representados na figura a segquir,
sdo semelhantes, sendo o &ngulo ADE congruente ao angulo ACB. Se BC= 16

cm, AC= 20 cm, AD= 10 cm e AE= 10,4 cm, calcular o perimetro do quadrilatero
BCED, em centimetros. é:

A g0
a) 32,6 ol A0
b) 36,4 &
c) 40,8 200 e -
d) 4256 fer = he
e) 44,4 Oy I . so0
T0f< 499
Xz oant
X403

/

4- (GIOVANNI, et al,, 2002) Para determinar a largura de um lago, foi utilizado o

ésquema representado pela figura abaixo. Considere CD//AB. Qual é alargura do
lago?
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