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1) Introducgéo

Segundo Pavanello (2003), a respeito do ensino da Geometria,
habitualmente as escolas deixam de aborda-la nas séries iniciais por diferentes
motivos. Um desses motivos diz respeito a valorizagdo de outros campos da

Matematica, o que acarreta prejuizos a formagao dos individuos.

A Geometria esta presente em diferentes campos da vida humana, seja
nas construgbes, nos elementos da natureza ou nos objetos que
utilizamos. Por este motivo, os Parametros Curriculares Nacionais e
pesquisadores da &rea da Educagdo Matematica de modo geral,
recomendam que a escola proporcione as criangas 0 acesso a esse
conhecimento, visando a compreensdo e a interagdo das mesmas com o
mundo em que vivem (BRASIL, 2008).

Segundo Ponte, Brocardo e Oliveira (2003), as investigagbes como
tarefas matematicas exigem total participagio dos alunos, condigdo fundamental
para obter aprendizagem em qualquer disciplina. Com tarefas de investigagao o
aluno aprende, pois usa seus conhecimentos para alcangar seu objetivo. O
professor tem de utilizar dos diferentes tipos de tarefas, para conseguir um
curriculo interessante e equilibrado que venha proporcionar o desenvolvimento
matematico dos alunos. Nas atividades de investigagao o aluno & chamado a agir
como um matematico, ndo s6 na formulagdo de questdes e conjecturas mas
também na apresentagao de resultados e na discussao e argumentagao com os
colegas e professor.

2) Objetivos

O objetivo desse trabalho é levar o aluno a observar a existéncia de
condigbes minimas que garantam a congruéncia de dois tridngulos.
3) Atividades desenvolvidas

3.1) Elaboragao da sequéncia didatica

Para o desenvolvimento da sequéncia didatica foram feitas varias
pesquisas, de diferentes niveis. Realizaram-se pesquisas em livros, sites e
trabalhos monograficos, para desenvolvimento do embasamento tedrico que

justifica a elaboragado da sequéncia didatica.
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Na sequéncia didatica as atividades solicitam que o8 alunos facam
construgbes de tridngulos com caracteristicas especificas. E perguntado se é
possivel construir outro tridngulo com as mesmas caracteristicas. Assim, por
experimentagao, os alunos vao perceber quais s&o as condigbes minimas para

garantir a congruéncia de dois triangulos.

3.2) Relato da aplicagio da atividade na turma do LEAMAT i

A sequéncia didatica (Apéndice A) foi elaborada e aplicada para o
grupo de alunos que compde a turma do LEAMAT II, no primeiro semestre de
2010, com o intuito de detectar falhas, verificar o tempo necessario para a
aplicagdo e a necessidade de alteragdo para otimizagdo do aprendizado dos
alunos ao realizar as tarefas da sequéncia didatica.

Nesta aplicagdo, foi sugerido, na primeira questdo, que a frase
“Quantos triangulos diferentes vocé consegue construir com estes trés
elementos?” fosse substituida por “E possivel construir um triangulo diferente do
que vocé construiu com estas mesmas caracteristicas?”. Tal sugestao foi
acatada. Percebeu-se que as medidas indicadas em alguns itens da sequéncia
didatica geravam sempre um tridngulo retangulo, assim tais medidas foram
modificadas.

Os itens f e g sofreram modificagdes no seu enunciado para facilitar a
compreensao do que é solicitado.

Ao final da resolugao da Ficha de Atividade 1 o aluno deve comparar
os triangulos que desenhou com os colegas e indicar sua conclusdo sobre a
congruéncia desses triangulos. Para finalizar esta ficha foi sugerido acrescentar a
pergunta: “Nos casos onde os tridngulos construidos foram congruentes, quais
foram as caracteristicas utilizadas?”, com intuito de identificar os casos de
congruéncia de triangulos.

Foi sugerida e acatada alteragao no enunciado da segunda questao da
Ficha de Atividade 2 como consta nos Apéndices.

Percebeu-se que o tempo de 2 horas era suficiente para resolugao das

atividades da sequéncia didatica.



3.3) Relato da aplicagéo na turma de ensino regular

A sequéncia didatica foi aplicada em uma turma do 9°. ano (Figura 1),
de uma escola publica de Campos dos Goytacazes, na qual estavam presentes
13 alunos. A professora titular da turma apresentou as professoras em formagao e

solicitou a colaboragao e participagdo dos alunos no decorrer das atividades.

Figura 1: Turma do 9°. ano

Antes de iniciar a resolugdo das atividades sequéncia didatica, foi
entregue a cada estudante um par de esquadro, um compasso, um transferidor e
uma apostila contendo as Fichas de Atividade (Apéndice B). Em seguida, as
professoras em formagao fizeram a leitura do enunciado do item a da Ficha de

Atividade 1. As professoras em formagao auxiliaram os estudantes na realizagdo
do item a desta Ficha de Atividade (Figura 2).
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Figura 2: Aluno realizando o item a da Ficha de Atividade 1
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De modo geral os alunos apresentaram dificuldades para realizar as
construgdes que eram solicitadas nos itens da Ficha de Atividade 1. Eles nao
sabiam como iniciar cada construgdo, pois em alguns casos deveriam iniciar
construindo um segmento de reta e em outros com a construgdo de um angulo.
No decorrer das construgdes observou-se a falta de habilidade em manusear 0s
instrumentos geométricos, o que acarretou ainda mais dificuldade para conclusao
das construgoes.

A seguir esta a descrigdo de cada item da Ficha de Atividade 1 e a

analise das construgdes feitas pelos alunos.

a) Construa um tridngulo, com dois lados medindo 4cm e 6cm e o

angulo formado por esses dois lados medindo 45°.
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Figura 3: Respostas do item a da Ficha de Atividades 1

Com a analise das construgoes feitas por trés alunos, observa-se que a
primeira e a dltima ndo possuem a precisdo desejada, ou seja, as medidas nao
estdo corretas ao contrario da segunda construgdo que apresenta todos os
elementos pedidos com precisao.

b) Construa um tridngulo, com lados medindo 3cm, 6¢cm e 8cm.
N
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Figura 4: Respostas do item b da Ficha de Atividades 1

Neste item, as duas primeiras construgdes estdo corretas e a ultima
esta incorreta visto que o aluno partiu da construgdo do lado de medida 8cm e



ndo tragou o8 outros dois lados do tridngulo tendo como extremidade a

intersecgao dos dois arcos construidos com raios 3cm e 6 cm.

c) Construa um tridngulo, com dois angulos medindo 20° e 60° e o

lado compreendido entre eles medindo 4cm.
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Figura 5: Respostas do item ¢ da Ficha de Atividades 1

Observando as construgdes pode-se dizer que todas foram construidas

corretamente.

d) Construa um tridngulo, com um lado medindo 5cm, um angulo
adjacente ao lado medindo 30° e o dngulo oposto ao lado medindo
70°.
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Figura 6: Respostas do item d da Ficha de Atividades 1

Ao analisar as construgoes, percebe-se que todas estdo corretas,
porém alguma com mais precisao do que a outra.

e) Construa um tridangulo retangulo, com um cateto medindo 3cm e a

hipotenusa medindo 5cm.
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Figura 7: Respostas do item e da Ficha de Atividades 1

Analisando as construgdes, pode-se perceber que a primeira nao esta
construida corretamente, pois, 0 aluno ndo usou o compasso de maneira correta. Os

outros dois triangulos foram construidos com precisao.

f) Construa um tridngulo com um lado medindo Scm, um angulo
adjacente a esse lado medindo 30° e o lado oposto ao angulo de

30° medindo 4cm.

z

Figura 8: Respostas do item f da Ficha de Atividades 1

Neste caso, somente a primeira construcgao foi feita corretamente, pois
esse aluno fez uso do compasso para tragar os lados do tridngulo, as demais

construgoes foram feitas por meio de tentativa, o que ocasionou impreciséo.



g) Construa um tridngulo com um &ngulo medindo 45° um lado
adjacente a este angulo medindo 6 cm e o lado oposto ao angulo

de 45° medindo 5cm.
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Figura 9: Respostas do item g da Ficha de Atividades 1

Ao observar estas construgdes, percebe-se que os trés alunos
utilizaram os instrumentos geométricos. Porém sé as duas primeiras construgoes
estao corretas.

Em meio as dificuldades apresentadas pelos alunos nas construgoes
dos triangulos, estes também tiveram dificuldade em associar os elementos
usados nas construgdes com os casos de congruéncia de tridngulos. No momento
em que as professoras em formagao perguntavam as caracteristicas observadas
por eles em cada item, da Ficha de Atividade 1, poucos deles respondiam, a
maioria parecia nao entender a pergunta. No entanto as professoras em formagao
foram buscando dos alunos informagdes que os ajudassem a perceber a
existéncia dos casos de congruéncia de tridngulos.

Devido a resolugdo da Ficha de Atividade 1, ter ocupado muito tempo
da aula, a Ficha de Atividade 2 foi resolvida pelos alunos com o auxilio das
professoras em formacgao, exceto a questao 3, que foi resolvida pelos alunos sem
intermédio das professoras.

A seguir sdo apresentadas as questdes da Ficha de Atividades 2 e

analisadas as respostas dos alunos.



1) Na figura o segmenlo]ﬁ & perpendicular aos segmentos paralolos AD o
BC. Os sagmentos AD @ BC medem 4 cm.

A dcm

8 acm

Nestas condigdes o trdngulo ABC & congruente ao tridngulo BAD pelo caso:

a) lado, lado, lado
lado, 8ngulo, lado
¢) angulo, lado, angulo
d) lado, angulo, &ngulo oposto

Figura 10: Respostas do item 1 da Ficha de Atividades 2

De maneira geral, a turma n&o apresentou dificuldade na resolugédo da
questao 1 da Ficha de Atividade 2.

2) Observe os tridngulos, sabendo que angulos com marcas iguais ém mesma
medida.
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a) Quais $a0 os__ pares de,. . elementos
congruentes?n (> = “ U . B = Foor ¢ T (WU - -y
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b) Esses - tridngulos s8o congruentas?
Justifique?~cr v, Qom0 Aoor oo N D s DO

Figura 11: Respostas do item 2 da Ficha de Atividades 2

Nessa atividade, alguns alunos apresentaram dificuldades ao analisar
os pares de elementos congruentes, alguns nao conseguiram identificar a
congruéncia entre os angulos.




“3) Sabendo que 1D 6 paralolo a AIC e 175 6 paralelo o DC . O tndoguio ABD
o COB sao congruente? justfique sua resposta.
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Figura 12: Respostas do item 3 da Ficha de Atividades 2

Os alunos responderam corretamente esta questéo afirmando que os
triangulos sdo congruentes porém n&do conseguiram justificar a resposta

apresentando o caso de congruéncia em questao.

4) Conclusao
Durante a aplicacdo da sequéncia didatica pode-se perceber que os

alunos nao mostravam iniciativa para resolver as questdes propostas e
esperavam a intervengdo das professoras em formag&o. Em varias situagoes os
alunos solicitavam o auxilio das professoras em formacédo para realizar as
construgdes pedidas nas atividades.

O fato de os alunos nao possuirem habilidade com os instrumentos
geométricos, contribuiu para que a aula n&o tivesse o rendimento esperado pelas
professoras em formagao.

Apesar dos fatos descritos anteriormente, pode-se afirmar que a
atividade cumpriu seu objetivo de fazer o aluno pensar sobre os elementos
basicos para congruéncia de triangulos (casos de congruéncia de tridngulos) e
suas particularidades, ao solicitar justificativas para as respostas apresentadas e
incentivar o processo de investigagao.

A realizagdo de atividades com perfil desta permite aos alunos o
desenvolvimento de sua capacidade argumentativa, além de sua autonomia

académica.
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APENDICE A: ATIVIDADES
APLICADAS NA TURMA DO
LEAMAT II



. . INSTITUTO FEDERAL DE
EDUCACAO. CIENCIA E TECNOLOGIA
-. FLUMINENSE
Campus Campos-Centro
Diretoria de Ensino Superior
Licenciatura em Matematica

Laboratério de Ensino e Aprendizagem de Matematica I
Geometria

Grupo: Data: __/ /2010

FICHA DE ATIVIDADE 1
a) Construa um triangulo, com dois lados medindo 4cm e 6cm e o angulo
formado por esses dois lados medindo 45°.
Quantos triangulos diferentes vocé consegue construir com estes trés elementos?

b) Construa um triangulo, com lados medindo 3cm, 4cm e 5cm.

Quantos triangulos diferentes vocé consegue construir com estes trés elementos?
c) Construa um tridngulo, com dois angulos medindo 30° e 60° e o lado
compreendido entre eles medindo 4cm.
Quantos triangulos diferentes vocé consegue construir com estes elementos?
d) Construa um triangulo, com um lado medindo 5cm, um angulo adjacente
ao lado medindo 30° e o angulo oposto ao lado medindo 60°.

Quantos tridngulos diferentes vocé consegue construir com estes trés elementos?

e) Construa um ftriangulo retdngulo, com um cateto medindo 3cm e a
hipotenusa medindo 5cm.
Quantos triangulos diferentes vocé consegue construir com estes trés elementos?

f) Construa um tridngulo com dois lados medindo 4cm e 5¢cm e um angulo
adjacente a apenas um destes lados medindo 30°.
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Quantos triangulos diferentes vocé consegue construir com estes elemen.tos? t
g) Construa um tridngulo com um &ngulo medindo 60°, um lado 'adjacen ea
este angulo medindo 3cm e o lado consecutivo ao anterior medindo 4cm.

. ~ . 9
Quantos triangulos diferentes vocé consegue construir com estes elementos’

Recorte os triangulos construidos e compare 0s triangulos obtidos em cada item
com seus colegas. Qual sua conclus&o? Todos sao congruentes?

FICHA DE ATIVIDADE 2

1) Na figura o segmento 4B ¢ perpendicular aos segmentos paralelos AD e BC.
Os segmentos 4D e BC medem ambos 4 cm.

A 4cm

B 4cm

Nestas condigées o triangulo ABC € congruente ao triangulo BAD pelo caso:

a) lado, lado, lado

b) lado, angulo, lado

¢) angulo, lado, angulo

d) lado, angulo, angulo oposto

2) Verifique se os triangulos séo congruentes, sabendo que angulos com marcas
iguais tem mesma medida.

15



a) Quais sao os pares de elementos congruentes?

b) Esses triangulos sdo congruentes? Justifique?

3) Sabendo que 4D é paralelo a BC e 4Bé paralelo a DC, identifique o caso
de congruéncia existente entre os tridngulos: ABD e CDB, justifique sua resposta.

D'

2°

24°
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APENDICE B: ATIVIDADES
APLICADAS NA TURMA DE
ENSINO REGULAR
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. . INSTITUTO FEDERAL DE Secretaria de Educagdo  Ministério
EDUCAGAO, CIENCIA ETECNOLOGIA  Profissional e Tecnolégica da Educagdo

.. FLUMINENSE
Campus Campos-Centro
Diretoria de Ensino Superior

Licenciatura em Matematica

Laboratério de Ensino e Aprendizagem de Matematica Il|

Geometria

Aluno: Data: __ / 12010

FICHA DE ATIVIDADE 1
a) Construa um tridngulo, com dois lados medindo 4cm e 6cm e o angulo
formado por esses dois lados medindo 45°.
E possivel construir um triangulo diferente do que vocé construiu com estas

mesmas caracteristicas?

b) Construa um tridngulo, com lados medindo 3cm, 6¢cm e 8cm.

E possivel construir um triangulo diferente do que vocé construiu com estas
mesmas caracteristicas?

¢) Construa um triangulo, com dois angulos medindo 20° e 60° e o lado
compreendido entre eles medindo 4cm.

E possivel construir um tridngulo diferente do que vocé construiu com estas
mesmas caracteristicas?

d) Construa um tridangulo, com um lado medindo 5¢cm, um angulo adjacente
ao lado medindo 30° e o angulo oposto ao lado medindo 70°.

E possivel construir um tridngulo diferente do que vocé construiu com estas
mesmas caracteristicas?

e) Construa um tridngulo retangulo, com um cateto medindo 3cm e a
hipotenusa medindo 5cm.
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E possivel construir um tridngulo diferente do que vocé construiu com estas

mesmas caracteristicas? '
f) Construa um tridngulo com um lado medindo 5¢cm, um Angulp adjacente 3
esse lado medindo 30° e o lado oposto ao 4ngulo de 30° medindo 4cm.

E possivel construir um tridngulo diferente do que vocé construiu com estas
mesmas caracteristicas?

g) Construa um triangulo com um angulo medindo 45°, um lado qdjacente a
este angulo medindo 6¢cm e o lado oposto ao angulo de 45° medindo 5cm.

E possivel construir um tridngulo diferente do que vocé construiu com estas
mesmas caracteristicas?

Compare os tridngulos obtidos com seus colegas.Qual sua conclusdo?Os
tridngulos obtidos em cada item s&do congruentes?

Nos casos onde os tridngulos construidos foram congruentes, quais foram as
caracteristicas utilizadas?

FICHA DE ATIVIDADE 2

1) Na figura o segmentoﬁ é perpendicular aos segmentos paralelos AD e BC.
Os segmentos 4D e BC medem 4 cm.

A 4cm

B 4cm

Nestas condigdes o triangulo ABC é congruente ao triangulo BAD pelo caso:

a) lado, lado, lado

b) lado, angulo, lado

c) angulo, lado, angulo

d) lado, angulo, angulo oposto

19



2) Observe os tridngulos, sabendo que Angulos com marcas iguais tém mesma

medida.
0
B
k
k /@x \

. ;

A m cC € G
Quais sao 0s pares de elementos
congruentes?
Esses triangulos sao congruentes?
Justifique?

3) Sabendo que AD é paralelo a BC e ABé paralelo a DC . O triangulo ABD e
CDB sao congruente? Justifique sua resposta.

31°

31°




Campos dos Goytacazes, 30 de MNQALO

Rodesa, Ubuds
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de 2011.
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